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1. Odredi sve proste brojeve a, b, ¢ i prirodne brojeve k koji zadovoljavaju jednadzbu

a?+b%+16¢® =9k? +1.

2. Neka su a, b, ¢ pozitivni realni brojevi takvi da je a + b + ¢ = 3. Odredi najmanju
(minimalnu) vrijednost koju moze imati izraz

2-a® 2-p* 2-¢
= + + .
a b C

3. Neka je ABC ostrougli trougao. Prave 11 i |2 su normalne na AB u tackama A i B, redom.
Neka je tacka M srediste duzi AB. Normale povucene iz tatke M na prave AC i BC sijeku Iz i
I>u tackama E i F, redom. Ako je D presjek pravih EF i MC, dokazi da je

4ADB = 4EMF.

4. L-figura je figura koja moze da ima jedan od Cetiri oblika sa slike (svaka figura se sastoji
od 3 jedini¢na kvadrata):

Data je tabla 5 x 5, koja se sastoji od 25 jedini¢nih kvadrata.Neka je k prirodan broj takav da
je k <25 i neka je dat neogranicen broj L-figura. Dva igraca, A i B, igraju slede¢u igru: Igru
pocinje igra¢ A. Igraci naizmjeni¢no boje istom bojom po jedan jedini¢ni kvadrat table koji
prethodno nije obojen. Igra je zavrSena kada se oboji ukupno k jedini¢nih kvadrata.

KaZzemo da L-figure dobro prekrivaju neobojene jedinicne kvadrate na tabli ako se ne
preklapaju i ako svaka od njih pokriva tacno tri neobojena jedini¢na kvadrata na tabli.

Igra¢ B pobjeduje ako svako dobro prekrivanje L-figurama ostavlja neprekrivena najmanje tri
neobojena jedini¢na kvadrata. Odredi najmanju mogucu vrijednost za k za koju igra¢ B ima
pobjednicku strategiju.

Vrijeme za izradu: 4 sata i 30 minuta
Svaki zadatak se boduje sa 10 poena



